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OBJETIVOS DEL CURSO

El programa propuesto es una introduccion a la parte de la teoria de superficies de Rie-
mann compactas necesaria para el estudio del Teorema de Belyi y la teoria de Dessins
d’Enfants de Grothendieck, que es el objetivo final del curso. Se incluye en particular:

e Equivalencia entre superficies de Riemann compactas, grupos Fuchsianos y curvas
algebraicas complejas.

e Exposicion del Teorema de Belyi que caracteriza las superficies de Riemann com-
pactas definibles sobre un cuerpo de nimeros como revestimientos de la esfera con
tres valores de ramificacién (funciones de Belyi).

e Correspondencia entre funciones de Belyi ciertos grafos inmersos en superficies topoldgicas
compactas (dessins d’enfants).

e Accién del grupo de Galois absoluto en el conjunto de dessins de una superficie.

e Estudio explicito de esta accién en algunos ejemplos.

PRERREQUISITOS

Conocimientos a nivel de Licenciatura/Grado sobre teoria de Galois, variable compleja,
teoria de grupos y grupo fundamental de una superficie.

PROGRAMA

1. Superficies de Riemann y curvas algebraicas
1.1 Definiciones basicas. Morfismos. Diferenciales.
1.2 Topologia de superficies de Riemann.

1.3 Curvas algebraicas, cuerpos de funciones y superficies de Riemann.

2. Superficies de Riemann y grupos fuchsianos
2.1 Uniformizacion.

2.2 Existencia de funciones meromorfas.



2.3 Grupos fuchsianos. Grupos triangulares.

2.4 Automorfismos de superficies de Riemann.

2.5 Monodromia.

3. El Teorema de Belyi

3.1 La contribucién de Belyi.

3.2 Caracterizacion algebraica de morfismos Accion de Galois.

3.3 Superficies de Riemann y valoraciones. Acciéon de Galois en puntos.

3.4 El criterio de definabilidad sobre Q.

4. Dessins d’enfants

4.1 Definiciones bésicas. La representacion de un dessin por permutaciones.

4.2 Dessins d’enfants y pares de Belyi.

4.3 Descripcién de dessins en términos de grupos fuchsianos. Dessins uniformes y regulares.

4.4 La accién de Gal(Q) en dessins. Accién fiel.

4.5 Ejemplos.
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